Zadania na dowodzenie

1. Udowodhnij, ze dla dowolnych liczb a, b = 0:

a)a+b > 2vVab b) a +7 = Vab
2. Wykaz, ze dla dowolnych a € R, i b € R, zachodzi nieréwnos¢:
2
a) 1oy < Vab b) {2 > 4
ath ab

3. Wykaz, ze dla dowolnych liczb rzeczywistych a, b takich, ze ab > 0, prawdziwa jest nierdwnos¢:

a b

yto=2
4. Wykaz, ze dla dowolnych liczb rzeczywistych a, b prawdziwa jest nieréwnos¢:
a)a? > 4b(a — b) b)a(6b —7a) <2(b—a)(b+a)
ca’?+b*>>2(a—b—1) da?+b?=4(a+b-2)

5. Wykaz, ze nieréwnos¢ jest prawdziwa dla kazdej liczby rzeczywistej x:

4
>3 —x?
x2+1

a) (2x +1)? > 8x b) x(x +12) > 9(2x — 1) c)

6. Wykaz, ze liczba 9 — 4+/5 jest liczbg odwrotng do 9 + 4+/5.

7. Uzasadnij, ze liczby V3 — 2v21i1 —+/2 sa liczbami przeciwnymi.

8. Uzasadnij, ze liczba \/4 + 2+/3- \/4 — 2+/3 jest wymierna.

N V3 YE .
9. Uzasadnij, ze liczba G mjest wymierna.

10. Uzasadnij, ze liczba 777 — 6 - 776 + 12 - 775 jest podzielna przez 19.

11. Uzasadnij, ze liczba 8> + 48 + 6 - 16* jest podzielna przez 5.

12. Uzasadhnij, ze liczba 3232 — 5% jest podzielna przez 7.

13. Uzasadhnij, ze liczba 178 — 68 jest podzielna przez 11 23.

14. Wykaz, ze liczba 4° + 3° jest podzielna przez 91.

15. Udowodnij, ze suma szesciandw trzech kolejnych liczb naturalnych jest podzielna przez 9.

16. Wykaz, ze réznica kwadratow dwach kolejnych liczb parzystych jest liczbg podzielng przez 4.

17. Wykaz, ze reszta z dzielenia sumy kwadratéw trzech kolejnych liczb naturalnych przez 3 jest réwna
2.

18. Wykaz, ze suma kwadratéw dwdch kolejnych liczb nieparzystych jest liczbg parzystg, ktdra przy
dzieleniu przez 8 daje reszte 2.

19. Wykaz, ze jezeli przy dzieleniu przez 7 jedna liczba daje reszte 3, a druga reszte 4, to iloczyn tych
liczb daje przy dzieleniu przez 7 reszte 5.

20. Wykaz, ze kwadrat liczby catkowitej dajgcej z dzielenia przez 3 reszte 2, przy dzieleniu przez 3 daje

reszte 1.



